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Théoreme 1
Un.e quantité y est une fonction affine de la variable T VE-ya
xsiona: m=22_74
XB - xA e
m coefficient directeur .0
y = f(x) = mx+p avec o o
p ordonnée a l'origine . y=mx+p- Vot va

Dans un repere I'ensemble des points de coordon-
nées (x; y = f(x)) est la droite d’équation réduite o’ Xp—Xp4 —3
y=mx+p. P4

/“ Méthode 1 Reconnaitre Uexpression d’'une fonction linéaire, d’une fonction affine, sa-
voir que leur représentation graphique est une droite

Exemple : On considere la fonction g définie sur R par g(x) = x> — (x + 3)(x — 4). Pour déterminer si g est
une fonction affine d’expression mx + p, on développe et réduit g(x) :

gx)=x*>—(x*—4x+3x-12) = x* - x> +4x-3x+12=x+12

On en déduit que g est une fonction affine de coefficient directeur m = 1 et d'ordonnée a l'origine p = 12,
représentée graphiquement par une droite d’équation y = x + 12.

<4 Application 1

Déterminer si la fonction £ définie sur R par h(x) = 2x% — (2x +3)(x — 2) est une fonction affine.

/-‘ Méthode 2 Calculer une image par une fonction affine
3
Exemple : On consideére la fonction affine g définie sur R par g(x) = Ex + 4. L'image de -3 par la fonction
-9 8 1

3
— = — — 4=—— —_ ——,
gestg(=3) 2><( 3)+ 2+2 2

4 Application 2

2
On considere la fonction affine & définie sur R par h(x) = gx -3.

Calculer 'image de —3 par la fonction h :
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/" Méthode 3 Déterminer le coefficient directeur d’une droite a partir de son équation
réduite
On écrit I'équation sous la forme y = mx + p, le coefficient directeur est m (en réduisant si c’est une
fraction).

. . . , .o . X L e s .
Exemple : Pour déterminer le coefficient directeur d'une droite d’'équation y = , on écrit l'équation

5 2 1 5
sous la forme y = Z_le: —Ex+ 7

. . . 1
Le coefficient directeur de cette droite est donc m = — 7

4 Application 3
xX+5

Déterminer le coefficient directeur de la droite d’équation y =2x — —

/’ Méthode 4 Déterminer le coefficient directeur d’une droite a partir des coordonnées
de deux de ses points A et B

YB—Ya

Xp— XA

Exemple : Le coefficient directeur de la droite passant par les points A(6; —6) et B(—2; —9) est:

On applique la formule du coefficient directeur m =

:yB—J/A:—9—(—6) _3_3

m =—=
XB— XA -2—-6 -8 8

<4 Application 4
Le coefficient directeur de la droite passant par les points A(—8;9) et B(7;6) est:
m= YB— YA e e
XB— XA  ceveeieen vieininnn
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Méthode 5 Déterminer graphiquement le coefficient directeur d’une droite

Pour déterminer graphiquement le coefficient directeur d’'une droite, on sélectionne deux points A et
YB—JYA

XB—Xa

B a coordonnées entieres de la droite et on applique la formule du coefficient directeur m =

Exemples :

La droite ci-contre passe par les points A(-5; 3) et
B (0; 4), donc son coefficient directeur est :

Xg—x4 0—-(=5) 5

- 4-3 1
o VB VA _ 1

i
[}
2]
o
=
s
e
an

<4 Application 5

La droite ci-contre passe par les points

A(..... T ) et B(...... T ), donc son coef-
ficient directeur est :
m = YB— YA e e
XB— XA  ceiiveenn ceiiiennnn

/‘-‘ Méthode 6 Déterminer graphiquement l'équation réduite d’une droite.
Une équation réduite de droite dans un repere du plan est de la forme y = mx + p.

1= On détermine 'ordonnée a I'origine p comme ordonnée du point d’'intersection de la droite avec
’axe des ordonnées.

1 On détermine le coefficient directeur a partir de deux points a coordonnées entieres comme dans
la méthode précédente.

Exemples :
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La droite ci-contre coupe l'axe des ordonnées en 2
donc son ordonnée a l'origine est p = 2.

La droite passe par les points A(-2;3) et B(0;2),
donc son coefficient directeur est :

= YBTYA _ 2-3 _ 1 HEEERA | |
XB— XA 0—(—2) 2

1 s 44 43 J2 1 O 12 3 4TS
L'équation réduite de la droite est donc y = —Ex +2. — R \\
4 Application 6
La droite ci-contre coupe I’axe des ordonnées en ...
donc son ordonnée al'origineest p=.......
La droite passe par les points A(...;...) et B(...;...),
donc son coefficient directeur est :
m = YB— YA e e
XB—XA ceeeee ceienn
Léquation réduite de la droite est donc : )
Y=uuo.. b
' 4 N
Théoreme 2
Soit f une fonction affine définie sur R par f(x) = mx+ p.
Premier cas : m>0 J:
1= f est strictement croissante sur R. B
_ __Pp (o . . 0 X
1= f(x) =0 x=—— et f est négative puis posi-
m
tive
x | —oo _F +00 — mx+ p avecm >0
m
f(x) - 0 +
Deuxiemecas : m<0 "
1= f est strictement décroissante sur R. 1
= f(x)=0ox= _P et f est positive puis néga- N 1 o
m
tive
X | —oo _Z +00 X— mx+ pavec m<
m
f(x) + 0 -
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y/\
Troisieme cas : m=0 1
1= f est constante surR, f:x—p 0 1 3
1= f est de signe constant, celui de p

Xx—mx+pavegcm=0

Méthode 7 Déterminer le sens de variation et le signe d’une fonction affine
Soit f une fonction affine f: x — mx+ p.

Coefficient directeur m | Sens de variationsurR | Signe
m<0 décroissant + 0
m=0 constant constant
m>0 croissant - 0 +

Exemple :

Soit la fonction affine g : x — 7x—2. Déterminons la droite qui peut représenter g parmi celles représentées
ci-dessous :

A. Ladroite Dy B. Ladroite ); C. Ladroite Dy

Y S AN
\/ / N

/| N

Le coefficient directeur m = 7 est strictement positif donc g est croissante sur R, donc seules D, et D, sont
possibles. Lordonnée a l'origine p = —2 est strictement négative donc la seule possibilité est D-.

D. Ladroite D,

4 Application 7
Soit la fonction affine & : x — —7x + 4. Déterminons la droite qui peut représenter h parmi celles repré-
sentées ci-dessous :

A. Ladroite Ds B. Ladroite Dy C. Ladroite I}y D. Ladroite Dy
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